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برابر عدد این دهید نشان باشد، عدد یک دوم توان متوالی، و صحیح عدد دو مکعبات تفاضل اگر .١
است. متوالی و صحیح عدد دو دوم توان حاصلجمع

در ترتیب به را روبرو اضلاع C P و BP راست خطوط می�کنیم، اختیار ABC مثلث درون را P نقطۀ .٢
هم با PC B۱ و PBC۱ مثلث دو محیطهای هم و مساحتها هم که بدانیم اگر می�کنند. قطع C۱ و B۱

دارد. قرار A زاویۀ درونی نیمساز روی P کنید ثابت آنگاه برابرند،

جواب سه دقیقاً f (x) = c معادلۀ c ∈R هر برای که کنید پیدا گونه�ای به را f : R−→R پیوستۀ تابع .٣
باشد. داشته

است. y =۱ و x =±۱ جوابهای دارای فقط گویا اعداد در ۳x۲+۱=۴y۳ معادلۀ کنید ثابت .۴

می�کنیم رسم دلخواهی خطوط C و B ،A نقاط از می�گیریم. نظر در را آن محیطی دایرۀ و ABC مثلث .۵
اگر کنید ثابت کنند. قطع P ′ و P و N ′ و N ،M ′ و M در ترتیب به را روبرو کمانهای و اضلاع تا

عبارت حاصل
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.T ⩾۱۲ دهید نشان سپس همرسند. مزبور خط سه آنگاه شود، مینیمم

دارای است شده تشکیل ناتهی متمایز مجموعۀ n از که A = {A۱, A۲, . . . , An} خانوادۀ کنید فرض .۶
اگر باشد. A از عضوی دوباره A از عضو دو هر اجتماع که باشد خاصیت این

|A۱|⩽ |A۲|⩽ · · ·⩽ |An |

که دارد وجود x مانند عضوی دهید نشان ،|A۱|⩽ ۲ و است؛ Ai مجموعۀ اعضای تعداد |Ai | که
.(a مساوی یا بزرگتر صحیح عدد کوچکترین یعنی ⌈a⌉) است. مجموعه�ها این از تا ⌈n

۲ ⌉ حداقل عضو

١


